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® Menetukan nilai determinan, invers dan
tranpos pada ordo 2 x 2 dan nilai determinan
dan tranpos pada ordo 3 x 3 ° b
e Kofaktor
® Menyelesaikan masalah yang berkaitan dengan e Adjoint
determinan, invers dan tranpose pada ordo 2 x 2  Invers matriks
o . ordo 3 x 3
serta nilai determinan dan tranpos pada ordo 3 x 3
G
Tujuan
s =, bembelajaran

v

Melalui Model pembelajaran Problem Based
e Menjelaskan konsep determinan dan invers Learning (PBL) dan aplikasi Goggle Classroom
matriks dalam menyelesaikan masalah diharapkan siswa dapat belajar

e Menentukan determinan dan operasi

matriks dalam menyelesaikan masalah : g;?:l:tor
e Menyelesaikan masalah yang berkaitan e Adjoint
dengan determinan dan invers matriks e Invers matriks
ordo 3 x 3

e Menyelesaikan masalah kontekstual yang
berkaitan dengan determninan dan operasi
matriks
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@ Hubungan matriks dengan invers J

@ Matriks persegi merupakan matriks yang banya baris dan
kolomnya sama. Matriks diagonal adalah matriks persegi yang semua elemen

nya bernilai nol kecuali pada diagonal utamanya. Ada banyak hal yang dapat
dieksplorasi dari matriks persegi, dari matriks persegi kita dapat menentukan
determinanya dan bisa juga inversnya. Namun tidak semua matriks persegi
memiliki invers, matriks persegi yang mempunyai invers memiliki determinan
yang nilainya bukan nol atau sering dikenal sebagai matriks nonsingular
(invertibel). Sedangkan, matriks yang memiliki determinan sama dengan nol
(non invertibel) disebut sebagai matriks singular, matriks singular tidak

memiliki invers j

_/

Apabila dua buah matriks persegi dengan ordo sama dikalikan menghasilkan
matriks identitas ada kemungkinah jika kedua matriks tersebut adalah Saling invers.
Matriks identitas sendiri adalah matriks diagonal yang semua elemen diagonal
utamanya adalah 1. Misalkan terdapat matriks persegi A dan matriks persegi B dengan
ordo yang sama dan berlaku
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B. KONSEP MASALAH INVERS ]
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Sebuah perusahaan penerbangan menawarkan perjalanan wisata ke negara
A perusahaan tersebut mempunyai tiga jeniz pesawat yaifu Airbus 100, Airbus
200, dan Airbus 300. Sefiap pezawat dilengkapi dengan kurzi penumpang
untuk kelas turiz, ekonomi, dan VIP. Jumlah kursi penumpang dari tiga jenis

pesawat tersebut disajikan pada tabel berikut.

Kategori Airbus 100 Airbus 200 Airbus 300
Kelas Turis 20 [ 40
kelas Ekonomi 30 43 23
Kelas VIP iz S0 30

Peruzahaan telah mendaftar jumlah penumpang yang mengikufi perjalanan
wizata ke negara A seperti pada tabel berikut.

Kategori Jumlah Penumpang
Kelas Turis 305
Kelas Ekonomi 183
Kelas VIP 206

Berapa banyak pesawat masing-masing vang harus dipersiapkan unfuk

petjalanan tersebut?




C. Minor, kofaktor, matriks
kofaktor, adjoint

Sebelum, menentukan invers matriks yang berordo 3 x 3, ada baiknya terlebih dahulu kita
pahami atau ingat kembali mengenai determinan matriks berordo 3 x 3 dan minor, kofaktor, matriks
kofaktor dari suatu matriks serta Adjoin matriks. Untuk determinan matriks 3 x 3 kita dapat
menggunakan metode sarrus ataupun metode ekspansi kofaktor

Minor merupakan determinan matriks yang diperoleh dengan cara menghilangkan baris ke-i
dan kolom ke-j suatu matriks. Minor dinotasikan dengan Mij, misalkan A adalah matriks 3 x 3, maka

> M11 adalah determinan matriks 2 x 2 yang diperoleh dengan cara menghilangkan baris
pertama dan kolom pertama pada matriks A,

> M12 adalah determinan matriks 2 x 2 yang diperoleh dengan cara menghilangkan baris
pertama dan kolom kedua pada matriks A,

> M13 adalah determinan matriks 2 x 2 yang diperoleh dengan cara menghilangkan baris
pertama dan kolom ketiga pada matriks A dan seterusnya.

> Hingga terdapat 9 minor pada matriks A yang berordo 3x3 yaitu M11, M12, M13, M2z,
M22, M23, M31, M3z, dan Mas.

Kofaktor merupakan hasil perkalian minor dengan suatu angka yang besarnya menuruti suatu
aturan yaitu (—1)i+j dimana i adalah baris dan j adalah kolom. Kofaktor dinotasikan dengan CijCij,
sama

halnya dengan minor pada matriks yang berordo 3 x 3 terdapat 9 kofaktor
yaitu C11, C12, C13, C21, C22, C23, C31, C32, dan C33. Selanjutnya, kofaktor-kofaktor ini dapat
disusun menjadi matriks atau dikenal dengan

Cu Ci Ci
Matriks KofaktorA= | Cyy Cog Cog
Cy Cn Cp

Adjoin matriks A atau dapat ditulis dengan Adj(A) merupakan matriks transpos dari matriks
kofaktor A dengan demikian adjoin matriks A dapat ditulis dengan

Cn Cu Oy
Adj(A)= | Cp Cyn Oy
Cyy Cy Cpn



Misalkan A merupakan suatu matriks persegi non singular maka invers matriks A
dinotasikan dengan dinotasikan dengan A* dan dapat ditentukan dengan rumus

A= L adja

det(4)

Dengan

det(A) = determinan matriks A
Adj(A) - Adjoin matriks A (merupakan transpos dari matriks kofaktor A)

P covoswmovos

1 0 2
Tentukan inversdarimatriks B= | —1 4 3
-2 1 -1

Penyelesaian

1) Determinan matriks B

detiB)=-4+0+(-2)

2} Menentukan semua kofaktor dari matriks B

Cll — I(_1)1+1
012 — (_1)1+2
013 — (_1)1+3
021 — (_1)2+1
022 — (_1)2+2
023 — (_1)2+3
031 — (_1)34-1
032 — (_1)34-2
033 — (_1)34-3

4
1
—1
-2

—2

-(-16)-3-0=7

2 l=1a-y =
_31'=—1(1—(—ﬁ))=—
=1 -9 -
21'=—1{0 2) =1
2 =1y - ) =
[1]=—1{1—0):—1
W|=1(4-0)=1
S=-16-(-2)=-
g=1(4—0):4




3) Matriks Kofaktor B
-7 -7 7T
Matriks KofaktorB= | 1 3 -1
4 -5 4
4) Adjoin A
-7 1 4
Adj(A)=| -7 3 -1
7 -5 4

5l Invers mat_riks B
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@ LATIHAN SOAL ]

KERJAKAN SOAL DI BAWAH INI DENGAN BENAR DAN TEPAT

Tentukah invers matriks di bawah ini dengan benar dan tepat dengan urutah Yang
runtun

4 3 2
P=(-1 0 1
-2 -3 -4

Berdasarkah Uraiah materi di atas dapat disimpulkan untuk mencari invers matriks 3x3 dapat
menggunakan metode sarrus dengan lahgkah

Menentukan Determinan matriks ordo 3x3
Menentukan semua Kofaktor matriks
Menuliskan matriks Kofaktor
Menentukan adjoint

Menghitung invers matriks
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